Uklady dynamiczne

Zadania domowe (seria VIII)

Zadanie 1. Wykaz, ze dla ergodycznego przeksztalcenia T: X — X, wartosci wlasne operatora Up: L*(X) — L?(X)
(zdefiniowanego przez Ur(f) = f o T') tworza grupe (z mnozeniem).

Zadanie 2. Wykaz, ze funkcja f: [0,1] — [0, 1] dana przez f(x) = § dla x # 0 oraz f(0) = 1, nie posiada Borelowskiej
niezmienniczej miary probabilistyczne;j.

Zadanie 3. Niech (X, u) bedzie przestrzenia probabilistyczna, A C X zbiorem mierzalnym miary dodatniej. Definiu-
jemy miare warunkowsa wzorem fpa(B) = %. Dla z € A niech n(x) = min{n € N| T"(x) € A}. Wykaz, ze formula
Ty(x) = T (z) definiuje przeksztalcenie zbioru A, ktére zachowuje p4. (Przeksztalcenie Ty nazywamy przeksztalceniem
pierwszego powrotu indukowanym przez T' na A.) Czy jesli T jest ergodyczne, to T tez jest ergodyczne?
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