Uktlady dynamiczne
Kolokwium II (1 czerwca 2006, 12:15-13:45)

Zadanie 1. Wykaz, ze dla dowolnych przeliczalnych mierzalnych rozbi¢ &, n pewnej przestrzeni
probabilistycznej zachodzi

H(EVn) = H(E) + H(1lS).

Zadanie 2. Oznaczmy przez [aj, as . . .| kolejne liczby naturalne rozktadu liczby = € (01] w ula-
mek tancuchowy. Wykaz, ze dla p.w. x zachodzi

lim Yajas...a, < oo.
n—oo

Zadanie 3. Dana jest przestrzen topologiczna X o bazie przeliczalnej ze skonczona miarg Bore-
lowska p i zachowujacym p przeksztatceniem 7': X — X. Wykaz, ze prawie kazdy punkt przestrzeni
X jest niebtadzacy.

Zadanie 4. Niech B = {w € Q3| Vm € Z |wym — wmy1| = 1}. Oblicz entropie topologiczna
przesuniecia (shiftu) ograniczonego do B. Uwaga: {23 sktada sie z nieskoniczonych w prawo i w lewo
ciagéw liczb ze zbioru {0, 1, 2}.

Zadanie 5. (nieobowiazkowe) ZnajdZ podgrupe G grupy izometrii ptaszczyzny hiperbolicznej
taka, ze przestrzen orbit punktow ptaszczyzny hiperbolicznej pod dziataniem tej grupy jest home-
omorficzna z
(a) torusem bez punktu,

(b) sfera bez trzech punktéw.
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