Topologia algebraiczna II

Zadania domowe (seria VI)

Definicja. Rozmaitoscig topologiczng wymiaru n nazywamy przestrzen topologiczna Hausdorffa M taka, ze kazdy
punkt ma otoczenie otwarte homeomorficzne R".

Zadanie 1. Oblicz H;(M, M \ {z};Z) rozmaitosci topologicznej M wymiaru n dla wszystkich punktéw = € M oraz
i > 0.

Definicja. Orientacjq lokalng rozmaitosci topologicznej M wymiaru n w punkcie z € M nazywamy wybdr generatora
(oznaczamy go p,) grupy H,(M, M \ {z}) (wspbétczynniki dowolne ustalone).

Orientacjg rozmaitosci topologicznej M wymiaru n nazywamy funkcje x — p, przypisujaca punktom z € M lokalng
orientacje p, € H,(M,M \ {z}) speliajaca nastepujacy warunek lokalnej zgodnosci. Dla kazdego x € M istnieje jego
otoczenie R™ C M zawierajace otwarta kule B (w metryce R"™) o skoniczonym promieniu i srodku w z taka, ze wszystkie
lokalne orientacje p,, punktéw y € B sa obrazami jednego generatora pz grupy H,, (M, M\ B) dla kanonicznych przeksztalcen
H,(M,M\ B) — H,(M, M\ {y}).

Jesli na M istnieje orientacja, nazywamy M orientowalng.
Zadanie 2. Ktore z nastepujgcych rozmaitosci, S™, RP", wstega Mobiusa, butelka Kleina, sg orientowalne?

Zadanie 3. Wykaz, ze kazda rozmaito$¢ topologiczna posiada orientowalne nakrycie stopnia 2.
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