Geometryczna teoria grup
Kolokwium I poprawkowe, 6 wrzesnia 2010

Zadanie 1. Niech A i B beda skoniczonymi grupami, a G podgrupa produktu
wolnego A x B. Wykaz, ze jesli G jest beztorsyjna, to jest grupa wolng.

Zadanie 2. Narysuj graf Cayleya grupy G = (s,t | s = 2 = (st)® = 1).
Czy G ma wlasnosé (FA)?

Zadanie 3. Niech g bedzie paraboliczna, a h hiperboliczng izometria ptaszczyzny
hiperbolicznej o wspolnym punkcie staltym w nieskonczonosci. Wykaz, ze goh
jest hiperboliczna.

Zadanie 4. (i) Zrealizuj grupe o prezentacji
G=(s,t,r|s*=r>=1t*= (sr)? = (rt)> = (st)" = 1)
jako podgrupe izometrii H?.
(i) Oblicz pole powierzchni ilorazu D = H?/G.

(iii) Niech P bedzie jednospdjnym wielokatem, bedacym suma kopii D, w
odpowiednim parkietazu H2. Oszacuj liczbe kopii D w P przez liczbe
krawedzi na obwodzie P.

Zadanie 5 (*nieobowiazkowe). Podaj przyktad nietrywialnego dzialania grupy
na drzewie symplicjalnym przez eliptyczne izometrie.



