Geometria Ro6zniczkowa 1

Zadania domowe (seria VII)

Zadanie 1. Oblicz w zaleznosci od parametru a pierwsza forme podstawowa, wektor normalny, drugg forme podsta-
wowg, krzywizne Gaussa i krzywizne érednig kazdego punktu paraboloidy eliptycznej o réwnaniu z = 22 + ay?. W punkcie
(0,0,0) wyznacz krzywizny gtéwne.

Zadanie 2. Oznaczmy przez G i B macierze pierwszej i drugiej formy podstawowej powierzchni. Przypominamy, ze
krzywizny gltéwne k spelniaja rownanie det(B — kG) = 0 oraz krzywizna Gaussa K jest zadana jako det G~ B, natomiast
krzywizna érednia H jako tr G~'B. Wykaz, ze krzywizny gléwne k spelniajg réwnanie

kK2 —2Hk+ K = 0.

Zadanie 3. (** do oddania na kartkach) Udowodnij, ze jesli spdjna powierzchnia w R? sktada si¢ z punktéw sferycznych
(obie krzywizny glowne sa takie same), to krzywizna Gaussa nie zalezy od punktu powierzchni.
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