Geometria Ro6zniczkowa 1

Zadania domowe (seria VI)

Zadanie 1. Znajdz I forme podstawowsg powierzchni w R3 o parametryzacji
p(u,v) = ucosv,usinv, 2v),
nazywanej helikoida lub powierzchniag srubows.

Zadanie 2. Na powierzchni riemannowskiej z metryka

1
u?z+1

gll(uu U) = 17 912(u7 U) = 07 gll(U7 U) =
znajdz sume katow wenwnetrznych trojkata otworzonego przez linie

u=v,u=—v,v=—1.

Zadanie 3. Dane sa dwie paraboloidy: hiperboliczna H = {(z,y,2) € R? : 2 = 2xy} i eliptyczna
E={(x,y,2) € R®: z = 2% + Y?}. sprawd, czy rzut g : H — E wzduz osi z jest

a) przeksztalceniem wiernopowierzchniowym,

b) przeksztatceniem wiernokatnym.

Zadanie 4. Niech H oznacza ptaszczyzne Lobaczewskiego, tzn. H = {(z,y) : y > 0} z metryka
riemannowska g11(z,y) = gaa(x,y) = y%,gm(:c,y) = 0 i niech h bedzie taka homografig ptaszczyzny
R? 7e h(H) = H. Udowodnij, ze h|y :— H jest izometrig wewnetrzna. (Homografie ptaszczyzny
to przeksztalcenia, ktére w zapisie zespolonym maja posta¢ z — %+ odzie a,b,¢,d € C oraz

cz+d?
ad — bc # 0).
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