Geometria Rézniczkowa 1
Kolokwium I (16 pazdziernika 2004, 14:15 - 15:45)

Zadanie 1. Zmnajdz naturalng parametryzacje krzywej
r(t) = (t, V2Int, t7Y),

gdzie t > 0.

Zadanie 2. Wyznacz ewolute krzywej o parametryzacji
r(t) = (e’ cost, e'sint),

gdzie t € R.

Zadanie 3. Pokaz, ze wszystkie proste binormalne do krzywej o parametryzacji
r(t) = (coshtcost, coshtsint, t),

gdzie t € R, przecinaja oS z, a ich odcinki od punktu r(¢) do punktu przeciecia z ta osia maja dtugo$é réwna odwrotnosci
torsji (skrecenia) w punkcie r(t).

Zadanie 4. Dana jest krzywa lezaca na sferze jednostkowej w R3. Udowodnij, ze w kazdym punkcie krzywizna tej
krzywej jest rowna co najmniej 1.

Zadanie 5. (nieobowiazkowe) Niech 7(t) bedzie funkcja z obszaru w R! do R! taka, ze r/(t) # 0. Szwarcjanem funkcji
r w punkcie ¢ nazywamy liczbe
N’ AN
(T)( ) 2r! 2r!

Wykaz, ze dla funkcji r(t): (a,b) — R, 1’ # 0 zachodzi réwnowaznosé: r(t) jest funkcja bedaca ilorazem dwdéch funkeji
liniowych wtedy i tylko wtedy, gdy S(r)(t) = 0 dla kazdego t € (a,b).
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