Teoria sterowania

Zadania domowe (seria III)

Zadanie 1. Co mozna powiedzie¢ o réwnaniach Eulera-Lagrange’a dla funkcjonaléow postaci:

1 1 1
/ z'dt, / xa'dt, / (x + ta")dt?
0 0 0

Zadanie 2. Rozpatrzmy prosta k dzielaca ptaszczyzne o na dwie potptaszezyzny. Przypu$émy, ze czastka porusza
sie z roznymi predkosciami vy, v, na kazdej z tych poéiptaszczyzn. Dane sg dwa punkty po przeciwnych stronach prostej
k. Szukamy najszybszej drogi dla czastki poruszajacej sie od pierwszego do drugiego punktu. Jasne jest, ze w obrebie
pojedynczego osrodka tor ruchu bedzie linig prostg, natomiast na prostej k nastapi zatamanie. Niech [;, B2 oznaczaja
katy utworzone przez kierunki ruchu czastki w odpowiednich osrodkach z prostg prostopadia do a Znajdz wzor wiazacy

vy, U, Sin [, sin Gs.

Zadanie 3. Niech S? bedzie dwuwymiarows sferg oraz N jej péInocnym biegunem. Pokazaé, ze krzywa minimalizujgca
odlegto$¢ (na sferze) migdzy N a dowolnym innym punktem P € S? jest odcinkiem kota wielkiego przechodzacego przez
PiN.
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0 0 0

Zadanie 2. Rozpatrzmy prosta k dzielaca plaszczyzne o na dwie polptaszezyzny. Przypusémy, ze czastka porusza
sie z roznymi predkosciami vy, vy na kazdej z tych poélptaszczyzn. Dane sg dwa punkty po przeciwnych stronach prostej
k. Szukamy najszybszej drogi dla czastki poruszajacej sie od pierwszego do drugiego punktu. Jasne jest, ze w obrebie
pojedynczego osrodka tor ruchu bedzie linig prostg, natomiast na prostej k nastapi zatamanie. Niech [;, 32 oznaczaja
katy utworzone przez kierunki ruchu czastki w odpowiednich osrodkach z prosta prostopadla do a Znajdz wzor wiazacy

V1, V2, sin ﬁh sin /62-

Zadanie 3. Niech S? bedzie dwuwymiarows sferg oraz N jej pélnocnym biegunem. Pokazaé, ze krzywa minimalizujgca
odlegto$¢ (na sferze) migdzy N a dowolnym innym punktem P € S? jest odcinkiem kota wielkiego przechodzacego przez
PiN.
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Zadanie 1. Co mozna powiedzie¢ o réwnaniach Eulera-Lagrange’a dla funkcjonaléow postaci:

1 1 1
/ z'dt, / xa'dt, / (x + ta")dt?
0 0 0

Zadanie 2. Rozpatrzmy prosta k dzielaca plaszczyzne o na dwie polptaszezyzny. Przypusémy, ze czastka porusza
sie z roznymi predkosciami vy, vy na kazdej z tych poéiptaszczyzn. Dane sg dwa punkty po przeciwnych stronach prostej
k. Szukamy najszybszej drogi dla czastki poruszajacej sie od pierwszego do drugiego punktu. Jasne jest, ze w obrebie
pojedynczego osrodka tor ruchu bedzie linig prostg, natomiast na prostej k nastapi zatamanie. Niech [;, B2 oznaczaja
katy utworzone przez kierunki ruchu czastki w odpowiednich osrodkach z prosta prostopadla do a Znajdz wzor wiazacy

V1, V2, sin 617 sin /62-

Zadanie 3. Niech S? bedzie dwuwymiarows sferg oraz N jej péInocnym biegunem. Pokazaé, ze krzywa minimalizujgca
odlegto$¢ (na sferze) migdzy N a dowolnym innym punktem P € S? jest odcinkiem kota wielkiego przechodzacego przez
PiN.



