Topologia algebraiczna II

Zadania domowe (seria I)

Zadanie 1. Oblicz (korzystajac z komorkowego kompleksu tancuchowego) grupy kohomologii (o wspétezynnikach w Z
i w Zsy) przestrzeni S, RP* oraz CP*.

Zadanie 2. Oblicz dla kazdej pary liczb m,n > 2 grupe Ext(Z,,,Z,).

Zadanie 3. Przestrzenia soczewkowa L,,, gdzie p < ¢ sa wzglednie pierwszymi liczbami naturalnymi, nazywamy
przestrzen topologiczng otrzymang w nastepujacy sposob. Rozwazmy kule wymiaru 3, na ktérej brzegu S? dokonujemy
nastepujacego utozsamienia. Kazdy punkt gérnej potstery utozsamiamy z punktem dolnej pétsfery otzrymanym z wyjscio-
wego punktu przez symetrie wzgledem rownika oraz obrotu wokot osi biegunéow o kat 2%. (W szczegdlnodei Ly 5 o RP?.)
Oblicz grupy kohomologii (o wspélezynnikach w Z) przestrzeni soczewkowych.

Zadanie 4. Niech A"(S8') oznacza przestrzen liniowa antysymetrycznych form gtadkich na okregu S' (mozna je utoz-
samia¢ z formami na R okresu 1). Zauwaz, ze tylko A°(S') oraz A'(S') sa nietrywialne. A°(S') to przestrzen funkcji
gtadkich na 8!, a AY(S') to przestrzen 1-form gladkich na S' (albo inaczej 1-form okresowych na R, ktére mozna za-
pisywaé jako g(z)dz, gdzie g(z) jest funkcja okresu 1). Miedzy A°(S') a A'(S!') dziala przeksztalcenie rozniczki funkeji.
To przeksztalcenie traktujemy jako przeksztalcenie kobrzegu kompleksu kotanicuchowego A™(S1). Oblicz kohomologie tego
kompleksu.
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