Geometryczna teoria grup, lista 4

Zadanie 1. Wykaz, ze przeksztalcenia Mobiusowe zachowujace dysk jed-
nostkowy zachowujg metryke hiperboliczna.

Zadanie 2. Oblicz pole powierzchni trojkata idealnego.

Zadanie 3. Wykaz, ze modut $ladu macierzy w PSL(2, R) jest mniejszy od
2, rowny 2, lub wiekszy od 2, w zaleznosci od tego, czy odpowiadajace mu
przeksztalcenie H? jest eliptyczne, paraboliczne, czy hiperboliczne.

Zadanie 4. Zrealizuj grupe o prezentacji

(p.rys,tou | [pr] =l s] =[s,t] = [t,u] = [u,p] = 1)
jako podgrupe izometrii H?.
Zadanie 5. Oblicz pole pieciokata prostokatnego w H2.

Zadanie 6. Niech P bedzie jednospéjnym wielokatem w parkietazu H? pie-
ciokatami prostokatnymi. Oszacuj liczbe pieciokatéw w P przez liczbe kra-
wedzi na jego obwodzie.

Zadanie 7. Rozwazamy H? z parkietazem oémiokatami pochodzacym od
powierzchni genusu 2.

(i) Znajdz wzoér na zwiazek miedzy polem a suma katéw zewnetrznych
pierécienia otrzymanego z ilorazu nieskonczonego Z-niezmienniczego
wielokatnego pasa w H? przez nieskoniczong grupe cykliczng Z.

(ii) Niech w,v beda stowami widocznymi na brzegach takiego pierScienia.
Przy zatozeniu, ze algorytm Dehna nie moze uprosci¢ v ani w, ani ich
cyklicznych przesunieé, jakie sa mozliwe postaci pierécienia?

(iil) Wykaz, ze problem sprzezonosci jest rozstrzygalny dla grupy podstawo-
wej G powierzchni genusu 2, tzn. istnieje algorytm, ktory rozstrzyga,
czy [ = [w], g = [v] sa sprzezone w G.



