Geometryczna teoria grup, lista 2

Zadanie 1. Znajdz warunek dostateczny i konieczny na to by element g € G
dziatal trywialnie na drzewie Bass’a—Serre’a zwigzanym z G *¢, G1.

Definicja. Zalézmy, ze mamy dane dwa wlozenia ¢!, ¢ grupy Go w grupe
G1. HN N-rozszerzeniem G*g, hazywamy grupe

G x L/ (1 (g)t=t62(9)))»

gdzie t jest generatorem Z, a grupa przez ktora dzielimy jest normalnie gen-
erowana przez t 1 ¢! (g)t¢*(g) ™! po wszystkich g € Gy.

Twierdzenie. Zalozimy, ze mamy dane przestrzenie Xo, X1 o grupach pod-
stawowych Gy, Gy i odwzorowania f1,f?: Xog — X, spelniajgce fﬁ’ = ¢
Rozwazamy przestrzen

X =X;UXyx[0,1]/ ~,
gdzie utozsamiamy

Xo x [0,1] 3 (z,0) ~ f(x) € X1,
X x [0,1] 3 (z,1) ~ f3(z) € X;.

Wtedy grupa podstawowa przestrzeni X jest rowna Grkc,.
Zadanie 2. Znajdz nietrywialne dziatanie G*¢, na prostej rzeczywiste;.

Zadanie 3. Skonstruuj drzewo z takim dziataniem grupy Gix*g,, zeby sta-
bilizatorami wierzchotkéw bylty podgrupy sprzezone do Gy a stabilizatorami
krawedzi podgrupy sprzezone do Gy.

Zadanie 4. Wykaz, ze naturalne odwzorowanie G; — G1*¢, jest wlozeniem.

Zadanie 5. Rozwazmy Gy = Gy = Z oraz ¢'(n) = 2n, ¢*(n) = 3n. Wykaz,
ze G1xg, dopuszcza epimorfizm na siebie, ktéry nie jest izomorfizmem.



