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0. Explicar por qué se cree que se dejo cada uno de los siguientes ejercicios.

1. Demostrar que si [ag, bo] C U}_, (ax,bk) entonces
n n
H,F((Cl(),b()]) = ( a() < Z E Z ah

2. (Invarianza bajo translaciones de la medida de Lebesgue.) Sea A la medida de Lebesgue
definida en el semi-anillo de los intervalos de R, x € R, y definase E®x = {x+y:y€ E}.
Demostrar lo siguiente:

(a) SiE CR,entonces A*(E x) =A*(E).
(b) SiE € .7, entonces EDx € .Fyy A(EDx) =A(E).
(c) SiE € #A(R), entonces E@x € B(R)y A(E®x) =A(E).

Sugerencia: (x®E|)NE, =x® (E\N(—2)®E) yxBE = (xBE)-.

3. Enunciar y demostrar el siguiente teorema: La medida de Lebesgue en R es la tinica medida
(mdédulo constante positiva multiplicativa) que es invariante bajo translaciones.

4. (a) Demostrar que el conjunto de Cantor tiene medida de Lebesgue igual a cero. Esto es
un ejemplo de un conjunto no numerable que tiene medida de Lebesgue cero.

(b) (Cudl es la medida de Lebesgue-Stieltjes tr del conjunto de Cantor cuando F es una
funcion de distribucion continua?

(c) Dar una funcion de distribucion F tal que la medida ur del conjunto de Cantor no sea
cero.



